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1. Feladat

Adottaz A = (_77 _55) matrix ésa G = {X(a) =1I,+aA,undea € R — {— %} } halmaz.

a) Igazold, hogy X(a) - X(b) = X(a + b + 2ab), V X(a),X(b) € G esetén!

b) Tudva, hogy (G,") egy Abel-féle csoport, hatdrozd meg az m valds szamot ugy, hogy az
fi(R*) - (G,),f(x) =X (HTm) fiiggvény egy csoportizomorfizmus legyen!

¢) Hany (a,b) alaki egész szampar 1étezik, amelyre X (a)X(b) = X(5)?

2. Feladat
A Zg halmazon értelmezziik az x oy = x + y + 3 és x * y = xy + 3x + 3y miiveleteket.
a) Igazold, hogy a “*”
b) Ellenérizd, hogy a (Zg,o,*) struktira egy kommutativ gyiirii!
2=2y+3
¢) Oldd meg Zg-ban az {x i Y 2 egyenletrendszert!
Xoy =

9
o

muvelet disztributiv a muveletre nézve!

3. Feladat
Minden n € N* esetén adott az I,, = fol(x — x2)"dx szam.
a) Szamitsd ki I; értékét!

b) Igazold, hogy I,, = L,_1,Vn € N,n > 2 esetén!

2(2n+1)
¢) Igazold,hogy 0 < I, < %n , Vn € N* esetén!
4. Feladat
Egy olyan felmérés alapjan, amellyel a tanulok memoridjat mérték megallapitottak, hogy egy
tanul6 4ltal egy tanéra kezdetétdl t perc alatt megtanult 0j francia nyelvli szavak szamat az
[M(t)] kifejezés adja (M (t) egész része), ahol M(t) = |f(t)| és f:[0,50] = Regy derivalhatd
fliggvény, amely barmely t € [0,50] esetén teljesiti az f'(t) = 0,003t — 0,16t dsszefiiggést.
a) Hatarozd meg az f fiiggvényt és egy franciadra elso tiz percében egy tanul6 altal megtanult
Uj szavak szamat!
b) Bizonyitsd be, hogy egy tanul6 dltal megtanult j szavak szdma névekvo tendencidt mutat
egy tandra alatt és hatdrozd meg, hogy hany 1j sz6t tanul meg egy tanulé az 50 perces tanéra
utols6 20 percében!

Timp de lucru: 3 ore.
Fiecare subiect este notat cu punctaje de la 0 la 7.



