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XI. osztaly — H1 - Szakkozép

1. Feladat

Adottak az A = (:i i), I, = ((1) (1)) és M, = I, + aA matrixok, ahol a val6s szam.

a) Igazold, hogy S5SM3; —4M_{ = Myq .
b) Hatarozd meg azokat az a valds szamokat, amelyekre az M, matrix invertalhato!
c) Hatarozd meg azokat az a valos szamokat, amelyekre M, - M, = M,.

2. Feladat

Adottak az f, g: R> R, f(x) =x2+ 1 és g(x) = x> + x? + 2x fiiggvények.

VX () f(x)
X

a) Igazold, hogy a C = lirr(} raciondlis szam!
x—

b)Hatarozd meg a h:R - R,h(x) = g(x) — f(x) fiiggvény grafikus képe azon pontjanak pozitiv
abszcisszdjat, amelyben a grafikus képhez hizott érinté parhuzamos az y = 5x + 1 egyenletii d egyenessel!
a) Igazold, hogy a g(x) = f(x) + 3 egyenletnek egyetlen valos megoldasa van az (1; 2) intervall [mon.

3. Feladat
A részvények eladasi arat kovették(bitcoin-ban értékelve) a kezdettdl (amikor megjelent a New York-i
tézsdén) egészen a T id6pontig(amig elfogyott). A maximalis eladdsi 4r a ty id6pontban volt. A részvények
aranak valtozasat a kovetkezd fiiggvény mutatja
2t—1,1<t<t, e o
P:[1;T] - (0,3],P(t) = ahol a € R, r a tranzakci6 ideje 6rdban kifejezve, a
{4 —Vt—a,ty<t<T
to pedig az a pillanat, amikor az eladési ar eléri a maximalis 3 bitcoin kiiszobot.
a) Hatdrozd meg t, —t!
b) Hatarozd meg a € R értékét, tudva, hogy a részvénydrak tranzakcidjdban egyetlen folytonossagi zavar
sem tortént!
c) Ha a = 1, hatdrozd meg a T értékét, tudva azt, hogy az utolsé részvény értéke megegyezett a részvény
piacra dobdsi draval!

4. Feladat

Egy épitkezési vallalat az A és B helységek kozotti autdpdlya tervét késziti el, ezek koordinatdi (20,30),

illetve (60,110), ahol 1 egység a kadaszteri térképen a val6sagban 1 km-nek felel meg. Az autépdlya a két
telepiilés kozotti legrovidebb titszakasz €s dtszel egy erdds részt is.

a) Igazold, hogy a (30,50) koordinétdjd M telepiilés az épiil6 autépdlya nyomvonaldn van!

b) Ha tudjuk, hogy az erdds részek az autépédlya mindkét oldaldn helyezkednek el és a kadaszteri térképen az

M,N(a,70) és P(50,60) pontok hatdroljdk, hatirozd meg az a valés paraméter értékét, ha az erdGs rész

teriilete 250km?!

Timp de lucru: 3 ore.
Fiecare subiect este notat cu punctaje dela 0la 7



